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Javitokulcs

10. osztaly
4. feladat
a)
A kisebbik buborékban 1év6 nyomés: Pseon = o+ = (1) 3 pont
A nagyobbik buborékban 1év6 nyomas: Pnagyobb = Po + 42'—:‘ (2) 3 pont
A két Osszetapadt buborékot elvalasztd hartyara (annak egyensulyi allapota miatt)
pedig fennall, hogy 5 pont
4

Prisebb — Pnagyobb = 3 (3)
Behelyettesitve a (3) egyenletbe az (1) és (2) egyenleteket:

$E0(py 4 LE) ke, b ta 6 pont
Po 0% 20/ R 2r R

1 pont

Ebb6lR=2-r 1 pont
Tehat az elvalaszté hartya gorbiileti sugara megegyezik a nagyobbik buborék 1 pont
sugaraval.

Osszesen: 20 pont
Szorgalmi feladat
b)
Valasszuk ki az érintkez6 kor egy egészen kicsi (pontszerii) Al ivdarabjat!
Ez az anyagi pont 3 buborék k6zds érintkezési pontjaban helyezkedik el,

¢s mivel a buborékok feliileti fesziiltsége azonos, 1 pont
mindharom feliilet feliileti fesziiltségétdl szarmazoan ugyanakkora nagysagu eré 1 pont
(F = a-4l) hat erre az anyagi pontra. 1 pont
Harom egyenld nagysagi, egy sikban 1évé erd csak tigy lehet egyenstilyban, Ha 120°-

os szoget zarnak be egymassal. 3 pont

p nagyobb

Ez csak ugy lehetséges, ha az ACB szog 60°-0s.

A térbeli (a rajz sikjara merdleges) érintési kor sugara legyen az m = CD szakasz! (Ne
felejtsiik el, hogy az érintési kor a rajz sikjara merdleges sikban van!)

Az m szakasz egytttal az ABC haromszog AB oldaldhoz tartozé magassaga is!

1 pont



Ha tudjuk, hogy az ACB szdg 60°-os, és az ABC haromszdgben a BC és AC oldalak
aranya 1 : 2, akkor elemei geometriai ismeretek alapjan is nyilvanval6, hogy az ABC
haromszdg csak derékszogli haromszog lehet, azaz a = 30°, az ABC szdg pedig 90°,
azaz a D és a B pont egybeesik.

Ezért m = r, vagyis az érintési kor sugara a kisebbik buborék sugaraval egyezik
meg.

Osszesen:

2 pont

1 pont

10 pont



